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TOPOLOJI PROBLEMLERI
Vv

.Rde®B={(p,q) :p,q €Q, p<q} olsun.

(a) B nin R de bir topolojinin bir baz1 oldugunu gésteriniz.

(b) B = {(p,q) : p,q € R, p < ¢} ile B nin denk bazlar (R iizerinde aym topolojinin bazlar1) oldugunu
gosteriniz.

R iizerinde 7 = {(a,+00) : a € R} J{0, R} (sag 151m topolojisi) i¢in bir baz bulunuz.

(X, 7) bir topolojik uzay ve ) # A C X ve B, 7 i¢in bir baz olsun. B4 = {ANB: B € B} nin 74 (A tizerindeki
alt uzay topolojisi) igin bir baz oldugunu gosteriniz.

(X, 7) bir topolojik uzay ve B, 7 icin bir baz ve B C B’ C 7 olsun. B’ niin de 7 i¢in bir baz oldugunu gésteriniz.
(X, 7) bir topolojik uzay ve B1 ve Bo, 7 i¢in iki baz ise 81 U B, niin de 7 i¢in bir baz oldugunu gosteriniz.

A, R de yogun bir alt kiime ve B = {(p,q) : p,q € A, p < q} olsun. B nin 744 igin bir baz oldugunu gosteriniz.
R de 71, (sol 1g1n topolojisi) icin sayilabilir bir baz bulunuz.

X=R, 7={(—a,a):a €R, a>0tU{D,R} ve B ={(—p,p) : p € Q, p> 0} olsun. B nin 7 i¢in bir baz
oldugunu gosteriniz.

X #0; 7,7 X tzerinde iki topoloji ve B, 7 i¢in, B’, 7/ i¢in bir baz olsun. Eger:
VB € 8,Vx € B icin x € B’ ve B’ C B olacak sekilde B’ € B’ var
ise 7 C 7/ oldugunu gosterin. (ipucu B C 7’ oldugunu gostermeniz yeterlidir)

(X, 7) bir topolojik uzay, B, 7 igin bir baz ve A C X olsun. Agagidakini gosterin:
A, (X de) yogundur < Her VeB, V£Pign VNA#£(D

(X, 7) bir topolojik uzay, B, 7 nun sayilabilir bir baz1 olsun. O zaman X in sayilabilir yogun bir alt kiimesi
oldugunu gosterin.

|X| > 1, 7; X ftzerinde bir topoloji ve her z € X igin {z} kapali kiime olsun. Eger B, 7 igin bir baz ise
NB = m B # 0 oldugunu gosterin.
Be®

X sayilamayan g¢oklukta bir kiime ve 7 = Teof (sonlu tiimleyenli topoloji) olsun. 7 nun sayilabilir bir bazi
olmadigini gosterin. (Ipucu: Problem 12 nu kullann)

f:(X,7x) = (Y, 1y) siirekli, 1-1 ve acik déniigiim; 9B, 7y icin bir baz olsun. B’ = {f~*(B) : B € B} nin 7x
icin bir baz oldugunu gosteriniz.

(X,7x), (Y,7y) topolojik uzaylar, f : X — Y bir fonksiyon, 9B, 7x nin bir baz1 olsun. Asagidaki 6nermeyi
kanitlayin:
f agik dontigiimdiir < Her B € 9B igin f(B) € 7y dir.

X =Y =R, 7y = Tsd, 7 ise (R tizerinde) B = {[a,d) : a,b € R, a < b} baz1 tarafindan iiretilen topoloji,
f:(R,7) = (R, 75tq) olsun. Her a € R igin agagidakini gosterin:

f, a da (bu topolojilere gore) siireklidir < f (Analizde tanimlandig: gibi) a da sagdan sitireklidir

(X, 7x) ve (Y, 1y), iki topolojik uzay ve B, 7x igin, B, 7y igin bir baz olsun. Asagidakileri gosteriniz:

(a) B ={B; X By : By € B, By € By} ailesi, X x Y {izerinde bir topolojinin bir bazidir.
(b) B ={By x By : By € By, By € By} ailesi, X x Y iizerindeki ¢arpim topolojisinin bir bazidir.



