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TOPOLOJI PROBLEMLERI
I

. X # () herhangi bir kiime ve 7 = {A C X : X \ A sayilabilir } U {0} olsun.

7 nun X {lizerinde bir topoloji oldugunu gosteriniz.

n € Nign U, = {n,n+1,n+2,---} ve r = {U, : n € N} U {0} olsun.
7 nun N iizerinde bir topoloji oldugunu gosteriniz. (Bu topoloji, R deki
hangi topolojinin indirgenmis (alt uzay) topolojisidir?)
g€ Qicin A; = (¢, +), 7={A,;: ¢ € Q} U{D,R} olsun. 7, R iizerinde
bir topoloji midir? Cevabinizin dogrulugunu gosteriniz.

U(; elemanli bir kiime iizerindeki tiim topolojileri bulunuz.

X # 0 olsun ve bir zg € X verilsin. 7 = {4 C X : A = ( veya zo € A}
ailesinin X {izerinde bir topoloji oldugunu gosteriniz.

X =10,1), 7={[0,k):0<k<1}U{0} olsun. 7 nun X iizerinde bir
topoloji oldugunu gosteriniz.

X =R, 7={A CR: Asonlu } U{R} olsun. 7 nun R {izerinde bir
topoloji olmadigini gosteriniz.

X # (Qve A, B C X olmak tizere 7 = {X, 0, A, B} olsun. 7 nun X iizerinde
bir topoloji olmasi igin A ve B arasinda nasil bir iligki olmalidir?

X,Y # 0 ve 7, Y fizerinde bir topoloji, f : X — Y bir fonksiyon ol-
sun. 7/ = {f~1(U) : U € 7} ailesinin X iizerinde bir topoloji oldugunu
gosteriniz.

a € Rigin G, = {(z,y) : x—y > a} C R? olmak iizere, 7 = {G, : a € R} U {}, R?}

ailesinin R? iizerinde bir topoloji oldugunu gésteriniz.(Ipucu: énceki prob-
lemden yararlanabilirsiniz)

Acik kiimelerin bir ailesinin kesisiminin agik kiime olmasi gerekmedigini
gosteren bir ornek veriniz.

X # () olsun. Asagidakilerin egdeger oldugunu gosteriniz:
(a) X sonludur.

(b) X ftizerindeki sonlu tiimleyenli topoloji ile ayrik topoloji biribirine
egittir.



