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4 Soru Yanıtlayınız

1.X = R ,τ = τL = sol ışın topolojisi olsun.A = N = {1, 2, 3, · · ·}, τA = A
üzerindeki alt uzay topolojisi olsun.

a) U = {1, 2, 3} ∈ τA ve {2, 3} /∈ τA olduğunu gösterin.
b)f : A → Z f(n) = (−1)nn. τ∗ :Z üzerindeki ayrık topoloji olsun . f

nin (τA − τ∗) sürekli olmadığını gösterin.

2.X = R ,τ = τcof = R üzerindeki sonlu tümleyenli topoloji olsun.
Y = {1, 2, 3}, τ∗ = {∅, Y, {1}, {2, 3}}. X×Y çarpım topolojisi ile donatılsın.
Aşağıdakileri gösterin:

a)U = {(x, y) : x < y} , X × Y içinde açık değildir.( İpucu:U nun (5
2
, 3)

noktasını gözönüne alın)
b)F = {(x, 1) : x ∈ R} X × Y içinde kapalıdır.

3. X = Y = R ,τ = {(−a, a) : a ∈ R, a > 0} ∪ {∅,R}, τ∗ = R nin
standard topolojisi .f(x) = x2. Aşağıdakileri gösterin:

a)f (τ − τ∗) sürekli değildir.
b)f 0 da (τ − τ∗) süreklidir.

4.X = Y = R .τ = R nin standard topolojisi ,
τ∗ = {(−a, a) : a ∈ R, a > 0} ∪ {∅,R}, f(x) = x3 olsun.

a) f nin (τ − τ∗) sürekli olduğunu gösterin.
b) f nin (X, τ) ile (Y, τ∗) arasında bir homeomorfizma olmadığını gösterin.

5.X = R2 ,d(p, q) = |x1 − x2|+ 2 |y1 − y2| (p(x1, y1), q(x2, y2))olsun.
a) d nin X üzerinde bir metrik olduğunu gösterin.
b) d′ , R üzerindeki mutlak değer metriği olsun. f : X → Y, f(x, y) =

|2x− y| fonksiyonunun p0(−1, 2) noktasında sürekli olduğunu ε− δ kriterini
kullanarak gösterin.
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