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( SINAV SURESI 75 DAKIKADIR)

Ogrenci No : Adi Soyads :

1. a. (3 Puan) Siirekli fonksiyonlar i¢cin Ara Deger Teoremini yaziniz.

b. (3 Puan) A C R olduguna gore f : A — R fonksiyonunun diizgiin siirekli olmasi
ne demektir?

c. (4 Puan) f : [a,b] — R fonksiyonu her a < = < bi¢in f(z) < 5f (b) kogulunu
saglasm. f fonksiyonu b de siirekli ise her ¢ < x < b igin f (z) < 0 oldugunu
gosteriniz. (Ipucu : lim,_;- f (z) limitini diisiiniiniiz.)
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2in % v 40 olsun. f"(0) tiirevini hesaplayimz.

2. a. (b Puan) z € Rigin f (z) = {

-2 x<0
b. (5 Puan) g(z) = 5 0< 2

fonksiyon ise her x € [—1,1] igin f’'(x) = g () olabilir mi? Neden?

olsun. f : [=1,1] — R gibi tiirevlebilir bir

3. a. (4 Puan) f : [a,b] — R gibi bir fonksiyon igin Ortalama Deger Teoreminin
ifadesini yaziniz.



b. (6 Puan) g : R — R fonksiyonu tiirevlenebilir ve 0 < k bir sabit olmak iizere, her
c € Rigin |¢' (¢)| < k olsun. = € R i¢in f (z) = kx + g (z) olarak tamimlanan f
fonksiyonun (1 — 1) oldugunu gosteriniz.

4. a. (3 Puan) I bir aralik ve g : I — R tiirevlenebilir bir fonksiyon olsun. ¢ nin azalan
(artan) olmasi igin, ¢’ tiirevi ile iligkilendirilen, gerek ve yeter kogulu yaziniz.

b. (7 Puan) g : [ =[0,00) — R fonksiyonu I da tiirevlenebilir bir fonksiyon olsun.
g(0) =1 ve her z € I igin
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g(@) =9 27
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ise her z € I igin g(x) < 1 oldugunu gosteriniz. (Ipucu:. (1 +2?) g (x) fonksiy-
onunu diisiiniiniiz. )

5. a. (b Puan) z € R igin g, (z) = ﬁ olsun. Her n € N ve 2 € R i¢in |g, (z)| < 55
n%r

oldugunu gosteriniz. (g,) dizisi R de ¢g(x) = 0 fonksiyonuna diizgiin yakinsar m?
Neden?. (Ipucu: .Esitsizligi kamitlamak icin (1 — n |z])* > 0 oldugunu dikkate alimz.)

1
b. (5 Puan) z € R i¢in ¢, (z) = T2 olsun. (g,) dizisinin R de g(z) =
n?x

{ (1) i ; 8 yakinsadigim gosteriniz. (g, ) dizisi R de ¢ (x) fonksiyonuna diizgiin

yakinsar mi? Neden?



6. a. (5 Puan) g : [0,00] — R fonksiyonu tiirevlenebilir olsun. lim, .,
g

9(z)+g'(z)

Tro =1 ise

lim, o % = 1 oldugunu gosteriniz. (Tpucu @ = ezxg—e(f) dir )

b. (5 Puan)lim, % = 1 oldugu halde lim,_,, ¢’ (=) limitinin var olmas1 gerekir
mi? (Ipucu : = +sinz fonksiyonunu diisiiniiniiz.) Bunu L’Hospital kurali ile
karsilastiriniz.



