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1. u,v : (a,b) — R tiirevlenebilir iki fonksiyon ve
z € (a,b) igin v’ (z)v(z) —u(x)v (x) #0 (%)

olsun. 7,s € (a,b), w nun (a,b) de iki kokii ve r < s ise bir ¢ € (r,s) i¢gin v (¢) = 0
oldugunu kanitlayan agagidaki ispatdaki bosluklar1 doldurunuz.

u(r) = . oldugundan (%) dan dolay1 v (r) # ........ olur. Benzer gekilde
(U O ) F o dir. Her z € (r,s) igin v (x) # 0 oldugunu varsayalim. wu,v :
(a,b) — R tiirevlenebilir oldugundan her iki fonksiyon da J = [.......... e ] de

.......................... Dolayisiyla z € J icin

fla)=——
olarak tanimlanan f fonksiyonu J de ..., Ve (cvrenenn e ) de
........................... Aynizamanda f (..........) = f (..........) = 0 dir. Dolayisiyla...........ccceeuveen.e.
Teoreminden dolay1 bir ¢ € (.......... e ) icinf (e ) = e olur. Bu
1S€.eeiiieeeieee ile geligir. O halde ¢ € (r, s) igin v (¢) = 0 olur.

2. f:1 = (a,b) — R monoton artan ve f(I) = J olsun. J bir aralik ise f nin sagdan
siirekli oldugunu kanitlayan asagidaki ispatdaki bogluklar1 tamamlayiniz.

¢ € (a,b) olsun. f nin ¢ de sagdan siirekli oldugunu gostermek istiyoruz. ¢ > 0
verilsin.

¢ <z <c+0oldugunda [f (.......... )= f (e )| <e

olacak gekilde bir § bulmak istiyoruz. r = %b ise ¢ < r < b dir.



2. durum : f(c) < f(r) olsun. M = min (f(c)+ £, f(r)) ise f(c) < M < f(r)

27

olur. f(I) = J bir aralik oldugundan bir ¢t € (......... e ) igin f (ceveennne ) =M

olur. f(.cooee ) < M = f(i.. ) ve f monoton artan oldugundan ¢ < ¢ dir.

3. a,bbA€e R, A>0olsun.f: I = [a,b] » R fonksiyonu [a,b] de tiirevlenebilir bir
fonksiyon olsun. f(a) =0 ve her x € [ igin

If @) < Alf@)] (%)

ise her z € I i¢in f(x) = 0 oldugunu kanitlayan agagidaki ispatdaki bogluklari tamam-
layiniz.

g(z) = f(x)* koyalm ¢/ (z) = 2f " (covr... ) f (e ) dir. (*) essitsizliginin her iki
tarafi 0 < |f(.......... )| ile garpilirsa

bulunur. Simdi & (z) = e 24%g (z) koyalm. Her z € I igin

W (z)=e 4% (¢ (... ) — e [/ G )



olur. (xx) dolayr her z € I igin A/ (x) ..oocoooiiiiniss . O halde h, I monoton

4. M > 0 bir sabit, g : R — R tiirevlenebilir ve her z € R igin |¢' (z)| < M olsun. 0 < k <
+ herhangi bir sabit olduguna gére z € R i¢in f (z) = z — kg () ise f fonksiyonunun
(1 — 1) oldugunu kanitlayan agsagidaki ispatdaki bogluklar1 tamamlayiniz.

a<bve f(a)= f(b) oldugunu varsayalum. Bu durumda

bulunur. Boylece

bulunur.Bu ise verilen hipotez ile geligir. O halde f fonksiyonu (1 — 1) dir.

nixnfl

5. x € [0,1] igin ) > 2 serisinin diizgiin yakinsak oldugunu kanitlayan agagidaki

ispatdaki bosluklar: tamamlayiniz.



Bir serinin diizgiin yakinsakligl o Serinin ..........ccccc. weeeeiiiiiiiiiiiiiiiis e, nin
yakinsakligl ile egdegerdir. O halde z € [0, 1] i¢in

gn(7) = Z%: Z A Z s

n n—1
N~
= = 1 A
SR ARt
olur. Ayrica x € [0, 1] i¢in
‘ .......... ‘ <
Fakat D¢ | === Serisi o, tir. Ohalde ............ ... testinden
dolay1
n=1
serisi [0, 1] de .ooovvevviiiiins e olur. Ayrica h, (z) = % — 1 de [0,1]
de
hy () + 1] < o

esitsizligini saglar. O halde

. Iki diizgiin yakmsak serinin toplam da diizgiin yakinsak olup (g,) dizisi [0, 1]
de diizgiin yakinsaktir.



