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1. I =[a,b] ve f: I — R siirekli bir fonksiyon olsun. Her z € I icin |f (y)| < 1 |f (z)]

[\G)

olacak gekilde bir y € I varsa bir ¢ € [ igin f (¢) = 0 oldugunu kanmtlayan asagidaki
ispatdaki bosluklar1 tamamlayiniz.

f, I da siirekli oldugundan |f| de ............... dir. |f| fonksiyonu I da .......c.......... ve
I, bir aralik oldugundan |f| nin I da m mutlak .................. u vardir ve
bu mutlak .............. degeri bir ¢ € [ igin almir. m = |......... | olsun.Varsayim

geregince bir y € [ igin

1
T < = e, |
olur. Ayni zamanda |f (¢)| < |..cccceniin. | oldugundan
1
0<m< |, | < =, | = =
2
elde edilir. Buradan m = ......... oldugu goriiliir. O halde ..........ccccvvvennn. =0

dur.

. ACRve f,g: A— R iki diizgiin siirekli ve sinirh fonksiyon ise fg¢ nin diizgiin siirekli
oldugunu kanitlayan agagidaki ispatdaki bosluklar1 doldurunuz.

f, g fonksiyonlar1 A da smurl olup bir takim 0 < M ve 0 < K ile her z € A i¢gin



olur. g diizgiin siirekli oldugundan bir 0 < ¢ ile x,y € A i¢in

€
oo — e | < oo, = e — e <
olur. § = ............ {o e } koyalim.
z,y € Aligin |...... — e | < e, ise
[f () g () — i, | < e — e g Covec)| o, — e
€ £
< + =€

elde edilir. Dolayisiyla fg de A da diizgiin siireklidir.

. I =a,b] ve f: I — R siirekli bir fonksiyon olsun. f nin ¢ € I nin bir i¢ noktasinda
bir f (¢) = M mutlak maksimumu var ise f nin I da (1 — 1) olamayacagim kanitlayan
asagidaki ispatdaki bogluklar: tamamlayiniz.

¢, I min bir i¢ noktasi olup ................ <C< it dir

fla)=f(c)ise ............ F e olup fnin ....ccceeevnnnnneen. olmadig1 goriiliir.

f(c)=f(b)ise............ F e olup fnin ......cceevvvreeennne. olmadig: goriiliir.

f (c) degeri f (a) ve f (b) den farkli olsun. f (c¢) mutlak ................... oldugun-
dan

F o )< [ (i ) Ve f (i ) < [ )
olur. Genelligi kaybetmeksizin f (b) < f (a) oldugunu varsayabiliriz. Ciinkii f (a) =
f(b) ise .oooonnin. F e olup f nin ....cccooeeeinnnnn. olmadigr goriiliir. O halde
f () < f(a) oldugunu varsayabiliriz. f(b) < f(a) < f(c) oldugundan .............
................ Teoremi geregince [c, b] de bir d igin

dir. Fakat a < ¢ < .oooooiieiiiiiin. < boldugundan a # ........cccvvveeee.. Diger taraftan
fl )= f (i )olup f nin ...ccceeevieeeennen. olmadig1 goriiliir.



4. f : [a,b] — R monoton artan ve ¢ € (a,b) olsun. lim, .- f = sup{f(t):a <t <c}
oldugunu kanitlayan agagidaki ispatdaki bosluklar1 tamamlayiniz.

W={ft):a<t<c}vea=supW koyahm. a <t < cise f(t) < .cceecvvrrrrnn..
dir. € > 0 verilsin.ao = sup W oldugundan bir ............ <t < oovveeeeiens igin
..................... — e < f i) < @
dir. 6 =c¢c— .. koyalm. ty = ¢ — ........... < t < c ise f monoton artan
oldugundan
..................... — e < i) < f (i) <

olur. Buradan

c—o0<t<c=|f (i ) — ] <

oldugu goriiliir. O halde lim,_, .- f = « dir.

5.z # —1igin f (z) = = ve 0 < n bir tam say1 ise

1+z
(=1)"n!

(1+ x)"+1

oldugunu tiimevarim ile kanitlayan asagidaki ispatdaki bogluklari tamamlayimiz.

5 (@) =

n = 0 ise
(=100

(1 + 1‘)0+1 e,

dir.

Onerme 0 < n i¢in dogru olsun.

f(n+1) ([U) _ (f( ............. ) (CU))




