MT241 Analiz III, 2. Arasmav 12.12.2001

Kurallar. Asagida birtakim 6nermeler ve bir takim eksiklerle bu 6nermelerin kanitlari verilmigtir. Kanmitlardaki
bosluklar: doldurunuz. Verilen alan disinda yazilan yazilar cevap olarak puanlamada dikkate alinmayacaktir. Asagida
verilen (i) ve (ii) 6nermelerini kanitlamaksizin kullanabilirsiniz.

i) (an) ve (by) dizileri ve her n € N igin 0 < b,, < by41, limb, = co ve lim % = L ise lim §» = L dir.

ii) 2, =1+ 4 +---4+ L —Inn olsun. (z,) nin yakmsak ve lim,, =~ dir.

SORULAR

La,=1-3++ (=1)""" L olsun. (a,) nin yakmsak ve lima,, = In2 oldugunu gésteriniz.

e Her n € Ni¢in H, =1+ % + -+ % ve x, = H,, — Inn koyalim. (ii) den dolay1 lim z,, = ~ dir.
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2. (x,) dizisi z, = W%“”’ olsun. limz,, = —1 ve bundan faydalanarak .lim HT‘/E = % oldugunu gosteriniz.
O () = e ve by, = ... koyalim. (by,) dizisi .ocovvvveenviinnniennnn. ve limb,, = ........
dir. Ayrica
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O halde lim %:ii:g: = Ip s — dir. Buradan lim §= = limx, = oo, elde edilr.
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3.3 73067((?2% serisi yakinsaktir.

e a, = 719’067((;;% koyalim. Bu durumda
olur. Bu oranin limiti 1 dir. O halde ....................... testini uygulamay1 deneyelim.
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olur. O halde > @y woovevevieniiiieiene. dir.

. ler n eN ve 164 .< n icin e’f} < 1 oldugunu gosteriniz ve bundan faydalanarak > - :—jﬁ serisinin yakinsak
oldugunu gosteriniz.

e Her 16* < n igin

Inn* = 4ln.ee...

olur. Buradan
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bulunur. O halde her n € N ve 16* < n icin 6”;5 < 1 dir. Bu esitsizlikten dolay1 16* < n icin
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SETIST vevvvvieeeeeiiiiiiiieeeeeeees oldugundan ..........ccceeeeerrernnnnnnn. Teoremi nedeniyle Zzo:l e”j; de yakinsaktir.

5. 307 | dy, pozitif terimli raksak bir seri ve (nd,) smirh veya limnd, = oo ise Y . ; Hdi;;dn serisinin raksak
oldugunu kanitlayiniz.

e 1. durum : (nd,) suurh olsun. Pozitif bir K € R ile her n € N igin 0 < ......c..... < e olur. O
halde her n € N i¢in
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O halde ....coocvvviiiiiiiiiiin, Teoreminden dolayr Y7 Hdi;;dn serisi 1raksaktur.
e 2. durum : .a, = Hd:d koyacak olursak
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dir. Boylece s e -Teoreminden
dolayt Y an v > e, dire Y, wraksak oldugundan Y a,, de wraksaktir.



