MT 241 Analiz 3 Sorular 2

Yigilma Noktasi:

1.
2.

3.

10.

11.

r € A & Ve >0icin ANV, (z) sonsuzdur

=0, R =Q = Q" =R oldugunu gosterin.

A, B C R olsun. Asagidakileri gosterin:

(a) ACBise AACB

(b) (ANnB)Y CANDB

(c) (AN B) # A'N B’ olacak sekilde A, B kiimeleri bulunuz.
(d) (AuB)Y =A"UB

Eger Vo € Aigin a < z < b (yani A C [a,b]) ise A’ C [a, b] oldugunu
gosterin.

. A, Rdeyogundur & A’ =R

s=supAvesé¢ Aisese A oldugunu gosterin.

s, A icin bir tist sir ve s € A" ise s = sup A oldugunu gosterin.
s=1inf A ve s ¢ Aise s € A’ oldugunu gosterin.

s, A igin bir alt simir ve s € A ise s = inf A oldugunu gosterin.

{0} # G, R nin bir alt grubu, s = inf{x € G : = > 0} olsun.
Asgagidakileri gosteriniz:

(a) s =0ise G, R de yogundur.

(b) s > 0ise s € G olmak zorundadir.

(c) s >0ise G = {ns:n € Z} dir (Cebir dili ile: G, s tarafindan

tiretilen devirli gruptur).

f : R — R bir halka homomorfizmas1 ( Vz,y € R i¢in f(x + y) =
f(@)+ f(y), flzy) = f(z)f(y)) ve fF(1) #0

olsun. Her z € R i¢in f(x) = x oldugunu asagidaki adimlar izleyerek
gosterin.

(a) f(1) =1, f(0)=0
(b) Vn € Nigin f(n) =n
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(c) Yn € Z igin f(n) =n

(d) Vr e Qigin f(r)=r

(e) f (kesin) artan bir fonksiyondur.
(f) Vre Q“ =R\ Qicin f(r)=r
oldugunu gosterin.

A= {24l n e N} olsun. A’ = {1} oldugunu gosterin.

A={(-1)"+ £ :n e N} olsun. A" ={-1,1} oldugunu gosterin.
A={%:neN}olsun. A’ = {0} oldugunu gésterin.

A= {sini:n €N} olsun. A = {0} oldugunu gosterin.

A ={cos+ :neN}olsun. A" = {1} oldugunu gosterin.

A C R ve A sonlu olsun. A’ = () oldugunu gosterin.

A C R ve A sayilamaz sonsuzlukta olsun. A’ # ) oldugunu gosterin.
(Yol Gosterme: R = U [—n,n] oldugu igin A = U (AN [—n,n]) olur.

neN neN
Sonlu kiimelerin sayilabilir birlesimi sayilabilir oldugu i¢in, en az bir

no € N igin, A N [—ng, no] sonsuz kiimedir.)
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() ve R nin hem acik hem de kapali oldugunu gosterin.

A ve B agik (kapali) ise AN B ve AU B nin de agik (kapali) oldugunu
gosterin.

Her acik araligin bir acik kiime oldugunu gosterin.

Agik kiime olan ama aralik olmayan bir kiime bulunuz.
Her kapali araligin bir kapali kiime oldugunun gosterin.
Kapali kiime olan ama aralik olmayan bir kiime bulunuz.

a € R olsun. A = {a} mn bir kapali kiime oldugunu gosterin.

. @Q nun ne acik ne de kapali oldugunu gosterin.

Q* nun ne agik ne de kapali oldugunu gosterin.
s =sup A ve A kapali ise s € A oldugunu gosterin.
s =sup A ve A acik ise s ¢ A oldugunu gosterin.

A={1- % : n € N} olsun. A nim ne agik ne de kapali oldugunu
gosterin.

A={1-1:neN}u{l} olsun. A nm kapal oldugunu, acik olmadigim
gosterin.

A yogundur < A y1 kapsayan yegane kapali kiime R dir.

A kapali kilmedir & A’ C A

A bir acik kiime ise A C A’ oldugunu gosterin.

* A bir agik kiime olsun. A’ = A < A = R oldugunu gosterin.

* A, R de yogun ve kapali ise A = R oldugunu gosterin.



