MT 132 ANALIZ I Final (A) Cozumler

X 2dz 2dz
1.z=tan3 olsunj 2+S|nx+cosx - I op 22 B I 3+2z+72 '

1+z2 1+z

3+2z+72=(z+1D?+2= 2((Z+1)2+1)oldUgundan
j o __[ (z+1)2 dZ: ‘/__[ (z+1)2 dz_

3+27+72

= J_Arctar( zl ) +Colur vefmdx = J_Arctar( ) + C bulunur.

2. KessmeNoktaIan 6-x> =X x=-3,x=2B: —3§x52x§y56 x2 (ve

2 2
_ _ [ x6-x-0dx 1 J' (6-x2)2—(%) 20

6 — x?,x fonksiyonlari stirekli) oldgundan x = ‘23 , ¥ =
(6—x2 —x)dx J. (6-x2-x)dx

qur.j:x(B—xz—x)dXZ ‘125j (6-x2)2 - (x)zdx— ZSOJ (6—x2—x)dx = 1 ve

= J2Arctanu+ C
n( )+1

12
X = =,y = 4 bulunur.
3.fx = 6x+ 6y = 6(x+Yy) = 0 vef, = 3y? + 6x— 9 = 3(y2 + 2x— 3) = 0 Kritik

Noktalar:(1,-1), (-3, 3) bulunur.

foe = fy = fyx = 6,f,y = By A(1,—1) = Det

6 6
5 6 ‘ = —72 < 0 bu nokta bir eyer

noktasidirA(-3,3) = D

6
g ‘ =72 > 0 vef(-3,3) > 0 oldugundan bu noktada
bir yerel minimum vardir.

4.x2 -4x+13=(x-2)?+9
f(X) = (x-22+9)7 = 3((%2)?+1)% = 3(u?+1)% = 3(t+ 1) Binom teoreminden

(t+ 1)% = 2:0(

iraksaktir. Oyleyse

S5 N

)t” dir ve bu kuvvet serist| < 1 i¢in yakinsalt| > 1 icin

1 L

f(x) = J(x? —4x+13) =33 " ; (2)>n =3" 2 | A (x-2)>dir

n=0 32n 1
n

ve bu kuvvet serisf(22)?| < 1igin yakinsak|(%2)?| > 1 i¢in iraksaktir. Buradan
yakinsaklik yaricapn = 3 olarak bulunur.

x+1 x*1 _ A Bx+C
5. 355 | basitkesirlere aystiralim. = — = % + -Z==
X+1= A(x2+36)+x(Bx+ C)denA = —-,B= 3,C =1 bulunur.

1 1 1 1
-[ Taae X = 36 J.de_ EJ‘ 36 X +J. 2o OX = % |n| x2+36 | + gArctan(g) +C
bulunur.
6.a)x —ekseni etrafinda donmesi durumunda cismin hacmi (Disk &i@imden)

V= jln(Arcsinxz)zdx olur. y —ekseni etrafinda donmesi durumunda cismin hacmi
(Silindirik Tabakalar Yontemindery = j 271'XAI’CSInX2dXO|UI’ Disk Yontemiyle

y —ekseni etrafinda dénmesi durumunda cismin ha(émlj n(1? — (/siny)?) dy olur.
b) (y —ekseni etrafinda donmesi durumunda cismin hacml (Siliktabakalar
Yoénteminden)\V = j; 27 xArcsinx2dx :flnArcsinudu

du = UArcsinu+ 41— u? + Colur.

Kismi integrasyon

Arcsinudu UArcsinu —
J | 7=



j rArcsinudu = (% - 1)

(j n(1% - (/siny)?) dy integrali daha kolaydlr)
] 7.X = 2 icin seri yakinsaktirx = 2 icin U, = J_

n+1 Jn+2
ot = %|x—2|n+l 3n|:+2|n 3 /X2 [x—2|olur. lim3 /£ |x— 2| = 3]x— 2] . Oran
testinden & — 2| < 1 igin seri (mutlak) yakinsak|8— 2| > 1 icin seri iraksaktirr = 3
olur.

——(x-2)" olsun.

X — 2| 1o x=2,Zaralgin u(; noktalaridir.

X = |g:|n kuvvet serlsEn 0 J_ =D ﬁ p —serisi dirp = 4 < 1 oldusundan
|raksakt|r

X = 2icin kuvvet serlsiz $Im|l bir serldlr

nOJ_

_ 1 _ 5 i
Ph= 75 > J_ /— = 0 oldugundanisaret
Degisimli Seri Teoreminden kuvvet serisi bu ucta yakinsaktirkiviaaklik aralgi: [ 2 > ;
olur.

8.a)L = e+ -1, D e+ i +yve £ » 2 oldugundan Pdx + Qdy tam
diferansiyel dgildir.

b) R(x,y) = € +Inx—xoldugunda® = e*+ ¢ - 1= %P olur ve (en azindan
konveks kiimelerdep dx + Rdy tam diferansiyel olur.

(f(x,y) = ye* + ylnx — xy alinirsadf = Pdx + Rdy olur)




