MT 132 (B) Ara Smav Coziimleri

1. (a) sinf =1—sinf, sinf =%, § = Z, 5 r = 1 Kardiyoid ile gemberin
(kutuptan farkli) iki k651§1m noktasidir. Kard1y01d icintana; = 5 =

. 1 1
17%‘;299 = _2@ = _ﬁ bulunur. Cember icin tanas = % = é =

%. Tegetler arasimdaki acinin tanjanti tan(a; —aw) = 2R _tanas
2
V3

1+tan o -tan as
~2 = /3 bulunur.
3

a2

851

€ N i¢in a, = %ﬁnﬂ) = g4... 524 5 1 oldugundan

6
510"
i terim testinden (veya kargilagtiyma testinden) > a,, wraksaktir.

2. (a) = =|—2igin kuvvet serisi yakinsaktir. & # —2 i¢in U, \/_(a:+2)
olsul
U : -1
[T = 2 g e 2= 2o 42
olur. Oran testinden 2|x + 2| < 1 igin mutlak yakinsak, 2|z

|
i¢in wrak ktlr Ug noktalar 2|z +2| = 1 yani o = -2+ 1 = 32
olur. z = 52 icin seri

Y7
sekline gelir p = % < dugu icin bir g
T = _75 i¢in seri

-1 1
S = N
vn + 1 vn + 1
sekline gelir. p, = ﬁ icin bir igaret degisimli seridir.i)limp,, =
limﬁ = 0 ve ii)ppr1 = ﬁ < ﬁ = p, oldugundan (p,,)
azalandir. Isaret Degigimli seri testinden r = _75 icin kuvvet serisi

yakmsaktir. Yakmsaklk Arahgu[52, 52)



2t 45 ()45 045
— = lm == 1
Kuralindan lim,_, . ;—I = lim,_ o ﬁ = 0 ve Fonksiyon Limiti-
Dizi Limiti Teoreminden lim g = 0 olur.)

(b) lima, = lim = 25 olur. (L’Hospital

3. (a) f(z) = (1 —823)Y2 = (1 +u)'/? (u = —(22)?) oldugundan Binom

teoreminden
_OO 1/2 n_oo 1/2 no3n,..3n
f@_z(n)u _z(n><_1> Yy
n=0 n=0
(b) Binom serisi (m ¢ N U {0} oldugundan) |u| = | — 823 < 1 igin
yakinsak  |u| = | — 823| > 1 igin raksak olur. Yakisaklik yarigap
r =1 olur.

2

(¢) (0 merkezli bir) Kuvvet serisi ile tanimli fonksiyonlarda (aj, =* nin
katsayist) f()(0) = klas, oldugunu biliyoruz. n = 3 igin z° igeren
terim elde edilir. z° un katsayisi (142)(—1)329 olur. Dolayisiyla
FO)0) = —(142) 29 . 9! bulunur.

4. (a) 224102 +29 = (x + 5)? + 4 oldugundan indirgenemez 2. derece bir
polinomdur. (2? + 10z +29)" = 2z + 10, z = A(2z + 10) + B, A=
%, B = —5 olur.

/ x . _1/ 20410 / 5 .
2+102+20 772 ) 2r102+20" " ) P ri0z+20

2r —

/ dz —/ de —1/7% do —larctanx+5+
22 +102+29 ) (z+5)2+22 2 ) ()21 2 2
C. Dolayisiyla

- LB 5 r+5
/m dw:§1n|x +10:C+29|—§arctan +C
bulunur.

1 1 2d d
(b)z:tan%olsun./761:6:/72_2:/_,2:
1 —coszx 1_%;;14_22 52
-1 1
— tC= 4 C0=—cotltC
z tan £ 2

2

5. (a) 224+ 8z + 7= (z +4)? — 3% oldugundan u = z + 4 = 3secf alalim.
x =3sech —4 ve (x +4 >3 iken) Va2 + 8x + 7 = 2tanf olur.

3sechd —4

T
—drxr= | ————3secHtanf df = 3sec? —4 sech) db
/\/x2+8x—|—7 / 3tand /( )

+4 Va2 +8r+7
T + T X +C

= 3tanf+41In|secO+tan 0|+C = /22 + 8x + 7T+31In 3 3




(b) (2% —4)(2®> + 1) = (v — 2)(z + 2)(2% + 1) seklinde indirgenemez
polinomlarin ¢arpimi olarak yazilir. Basit kesirlere ayrigtiralim.

z+1 A B Cx+D

(22 —4) (22 + 1) a:—2+:17—|—2+x2—|—1

olur.

r4+1=Ax+2)(2®>+1)+ Bz —2)(2?+1)+ (Cz+ D)(xz —2)(z+2)
r = 2,x = —2,r = i konularak A = Q%,B = 2—10,0 =D = —%
bulunur.

z+1 3 1 1 1 1 T
T dr= [ —— drt— do—~ | ——d
/(x2—4)(x2—|—1) v 20/33—2 ) i 2™ 5/:172—|—1 *

3 1 1 1
:—1n|x—2|—|—%ln(a:+2)—Eln(:z:2+1)—garctan:r+c
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