MT 131 ARA SINAV COZUMLER

2
_—i/";j;'Df:{xeR:x2+xzo,xzo,f—27é0}

(=00, =1J U [0, +00)) N[0, +-00) (R — {4}) = [0,4) U (4, +00)

x4+ 3 . ..
(b) g(l’) = m Rg = {y € R : birzx € Dg cm Yy = g(l’)}
yzg(x)=—2x+3
Tl—x—2

y(2?—1—2) = x+3 denkleminin (z igin) bir gercel ¢oziimii vardir.
yr? — (y + 1)z — (2y + 3) = 0 denkleminin (z igin) bir gergel
¢Oziimi vardir.

A=(y+1)?—4y(-2y—3) 20

92 + 14y +1> 0 & y € (—oo, “=2V10) |y [ZT2VI0 4 o)

Rf = (—OO, *7792\@] U [77+§m7 +OO)

2. (a) neN, zy,29 € [0,400), z1 < 2 olsun.
n _ n n -1 n _2n e n n—1
fan)—f(e) = vy = AT YENT_+ Yo Yot e )
Yo A Y YT
r1 — X2

= 1 —5 — olur.
YT A T+ T

0 < z1 < x5 oldugundan payda pozitif, z; < x5 oldugundan pay
negatifdir. Dolayisiyla f(zq) — f(z2) < 0 yani f(z1) < f(x2) olur.

Vg, VP mrF3 4 (VP —r 3 —a)  Aa i3

b
(b) 5 Vi —z+3—x Va?—z+3—x
= —r z < 0 icin V22 = —z olur. Dolaysiyla

\/J?,/l—%—i-x%—az
r(—1+2 1-2
(r < 0igin) Va2 —x + 3+x = ( :) = x

—z(y/1-14+3+1) J1-14+3 41

1-0 1
Limit teoremlerinden: lim Va2 -z +34+ 2= = —
z=—00 1-0+0+1 2

olur.

= 0 olur.

3. (a) 1. 0<z<1ign SLLJ = 0 oldugundan lim —
me z—0+ sinx
; : 0
ii. =1 <z <0igin [z| = —1 oldugundan lim e e )
x—0~ LI’J z—0t —1 -1

ve —1 < x < 0 i¢in (ve —7 < —1 oldugundan) sinz < 0
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4.

d.

(b)

(a)

(a)

(b) A

| z] -1

oldugundan, ayni aralikta, —— = — > 0 olur. Sonsuz
sin x sin x
x
limit tammmindan lim —— = 400 elde edilir.
z—0- sinx

Her gergel x i¢cin —1 < sinx <1 ve —1 < cosz < 1 oldugundan,

1. sp z—1 T+sinx z+1
her z > 3 igin (paydalar pozitif ve) F= < JH=8L < T olur.

1
lim, o 35‘;;11 = lim, . g;g ; = % = %olur. Sikigtirma (Sandvig)
Si 1
Teoreminden lim m = — elde edilir.

r—+00 3T + COS ¥ 3

f(z) =tanz — 2+ 1, A = 0 olsun. f(0) = -1 < 0ve f(§) =
V3—/E+1>0(5+1<I<3)olur f(z), [0,%) arahiginda
(f(z) bir siirekli fonksiyon ve [0,%) C [~1,5) C Dy oldugundan)
f(z), [0, %) arahginda siireklidir. Ara Deger teoremi geregi f(c) =
A = 0 olacak sekilde bir ¢ € (0, 3) vardir. Bu say1 tanz = vz + 1
denkleminin bir ¢oztimiidiir.

V3r—2-2  (V3r—-2-2)(V3r—-2+2) 3(z —2)

sin(rz)  sin(mz)(V3r —2+2)  sin(rz)(v3z — 2+ 2)

t = x — 2, degisken degisikligi yapalim. lim, .ot = 0 ve x # 2 igin
t §é 0 olur. hmm_a ﬁ = hmt_@ m = limt_>0 ﬁ olur.
Bu kez v = 7t olsun. lim; _.gu = 0 ve t # 0 i¢in u # 0 oldugundan

: o 11 _ 1 .
lim;_.g S = lim,,_ TE < n olur. Dolayisiyla:
: V3rz—2-2 _ 1: 3 : r—2 __ 3
lim, .o === = lim, ., NETEIT) lim, ., == = = bulunur.
i. a = Z olsun. r < % icin x| = ugundan lim__ - x x
5 olsun. 0 < z < 7 igin [cos 0old dan lim,_, cos
2
lim, .--0=0.% <2z < 7igin [cosz] = —1 oldugundan
2
lim, -+ x[cosz] =lim, -+ —z = —F olur. g(z), a = § nok-
tasinda sicrama tipi siireksizlige sahiptir.
ii. b = 27 olsun. ¥ < z < ¥z # 27 i¢in [cosz] = 0

oldugundan lim, o, x|cos x| = lim, 5, 0 = 0 olur ama g(27) =
27 # lim, 9, g(x) oldugundan g(x), b = 27 noktasinda kaldirilabilir

siireksizlige sahiptir.
1 1 Vr—va+Ax

f:\/:v—i—Ax_%_ Vave + Ax
Af  Vr—Vr+Ar (V- vVo+Az) (Vr+Vr+ Az

Az Jrvr+ Az Az JzVz+ Az Az (Vo+z+ Ax)
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¥— (¢ + Af) —1

- VI vVr+ Azr Af (Vo + vV + Azx) B Vo va+ Az (Vo +Vax + Ax)

oldugundan (Limit Teoremleri kullanilmasiyla) her x > 0 i¢in:

Af -1
/ = 1 _— = —
fl(x) = AIQIEIEO T AR bulunur.



