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Lf(z) = == 1,Tamm Kimesi Dy = R — {£1} = (—o00,—1) U
(+1,400)

f tek fonksiyon.z = 0 ise y = 0 ve y = 0 ise % = 0 buradan =z = 0
bulunur.

2> —1=0da D. Asimptot olabilir. lim, ,;+ —£—
+o0 oldugundan x = £1 Diigey Asimptot olur.
=1+ 2, y = v egik asimptot.
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f'(x) = RS f'(z) = 0ise x = 0 olur.
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grafik art., ag.bilk.  az., ag. bilk. az., yuk. biik. az., ag. biik.  az., yuk. biik.

Bu tabloya gore, (f,+£+v/3 de siirekli,0 da teete sahip oldugundan) —v/3 de

yerel. Maks.,\/3 de yerel min ve 0 da biikiim noktasina sahiptir.

f(£V3) = igfaf( 0) =0, (V3, Bf) :y.maks, (—+/3, 3‘f) :y.min., (0,0) :biikiim
y:mﬁl B
1 4 _

noktasi

2a)Kesilen karenin kenar1 x olsun. Tabann eni 8 — 2z, boyu 5 — 2z, yiikseklik
x olur.Hacim:x(S —2z)(8 —2x) = 4:1:3 — 2622 + 40z olur.

f(z) = 423 —2622+402,0 < z < 5 olmahdir. f(z) in (0, 3) arahginda maksi-
mum yapilmas: gereklidir. « = 0, 3 1§1n hacim 0 olacagindan [0, g] araligindaki
maksimumu bulmak yeterlidir. Arahk kapali ve simirli f bu aralikta stirekli
oldugundan maks ve min degerlerine erigir.

f(x) = 122% — 52z + 40 = 4(3z% — 13z + 10) Kritik say1: 1,(3bu arahkta
degil) f(1) = 18, f(0) = f(2) = 0 oldugundan maksimum hacme z = 1 igin

(V/3,+00)
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art.,yuk. biik.
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b)cos(Arcsin 12— Arccos 2) =cos(Arcsin 12) cos(Arccos £)+sin(Arcsin 12) sin(Arccos 2) =
53, 124 _ 63
T35 T 135 = 65 ,
3a)lim,_,; 2t =1 (/0 belirsizligi) (2 sin rz+m(22—1)) = 27 cos o+

(z—1)2
271, ((x — 1)?) = 2(x — 1),yine 0/0 belirsizligi var. (27cosmax + 27z) =
—272 sinwrw + 2, (2(x — 1))’ = 2 olur.

. — 2 ¢ %2 . .
lim,_.q w = 7 oldugundan L’Hospital kuralindan lim, W =
. 2
7 olur. Yine L’Hospital kuralindan lim,_,; M’Zf—’f)(;”l) = 7 bulunur.
b)lim, o [In(1 — cosz)[™™* (oc® belirsizligi) . In(|In(1 — cosx)[*™ ™)
=sinz In|In(1 — cosz)| = BIRA—cs D (g /o6 belirsizligi).
sin x .
sSin T
_ I sin 1 \/ _ —cosz (1—cos z)[In(I—cosz)| __
(ln|1n(1 COSI)D - (l—cosw)\ln(l—cosm)\’(sinw) T sin?z —cosz -
sin< x
sin® _ sin® z(1+cos z) _ sin® z(1+4cos z) _
(1—cosx)[In(l1—cosz)[(—cosz) ~ (1—cosz)|In(l—cosz)|(— cosz)(1+cosz) ~ sin?z[In(l—cosz)[(—cosz) —
sin z(14-cos ) . sin z(14-cos z) _ 0-2 _ o
In(1—cos z)|(— cos x) ve limgo In(1—cosz)|(—cosz) ~—  Hoo-(—1) 0 Oldugunda’n

ln\ln(licosz)\ = 0 olur. |1n(1 — cos $)|sinm sinz In|In(1—cos )|

L’Hospital kuralindan lim,_.q =e
oldugundan ve e® fonksiyonu 0 da siirekli oldugundan (bilegkenin limiti ile ilgili
teoremden) lim, o [In(1 — cos z)|"™* = elims—osinznin(l—cosz)| — (0 — 1
da)lim, 1+ f(z) = lim,_,1+ 2— 2% =1 ve lim,_,;- f(x) = lim,_,;- 2> — 2+
1=1ve f(1) =1 oldugundan f, 1 de siirekli olur. Diger sayilarda, polinomlarin
stirekliligi nedeniyle siirekli oldugundan ve [-2,5] kapali ve sinirh oldugundan, f
, bu aralikta maksimum ve minimum degerlerine erigir. Bu degerlere sinirda

veya bir i¢ kritik sayida erigecektir. f’(1) yoktur (sagdan tiirev=—2 , soldan

2z — 1 1
tirev=1, farkll oldugundan) . f'(x) = I2 v il olur. Bu araliktaki
—2r =

kritik sayilar:1,1 dir. Uglar:—2,5. f(=2) =7,f(3) = 3,f(1) =1, f(5) = —23,
Maks=7 ve min =—23 olur.
b)f(z) = Arcsinz, a = %

olsun. f(x + Ax) = f(x) + Af ~ f(x) +df =
f(x) + f'(@)Ax yani f(b) ~ f(a

n. f
)+ f(a)(b — a) dir. f'(2) = o2 f(a) =



sl ooy 2 _ 5 1_ =3 05 w3
Arcsin 5 = §, f'(a) = %,b—a— 13 — 5 = agolur. Arcsin 3

37~ %6 13-

5a)Kapal tiirev alma yontemi ile: d%(aﬁ —2zy+y3) = %(—1), 3x2 — 2y +

2zy’) + 3y?y’ = 0 bulunur.
239 elde edilir. o = —1 iken denklem —1+ 2y + 3% = —1

yani y(y? + 2) = 0 sekline gelir, buradan y = 0 bulunur.

y'(—1) = 3 ve teget denklemi (y — 0) = Z2(z — (—1)) yani y = Sz —
olur.

b)f nin a daki teget denklemi y = f(a)+ f/(a)(x —a) ve — f nin a daki teget
denklemi y = —f(a) — f/(a)(x — a) dir.

i) f,a da agag bitkkey olsun. O zaman a y1 igeren bir acik aralikta f(z) <
f(a)+ f'(a)(x — a) olur. Her iki taraf —1 ile ¢arpilirsa (aym aralikta)

—f(x) > —f(a) = f'(a)(x — a) olur, bu da —f nin a da yukar1 bitkey olmasi
demektir.

ii) f, a da yukar: biikey olsun. O zaman a y1 iceren bir acik aralikta f(z) >
f(a)+ f'(a)(x — a) olur. Her iki taraf —1 ile ¢arpilirsa (aym aralikta)

—f(z) < —=f(a) — f'(a)(z — a) olur, bu da —f nin a da agag biitkey olmasi
demektir.
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