
Sorular
1) f(x) : x

2+x
x�1 x > 0
sin 3x
x x < 0

lim
x!0

f(x) =?

2) lim
x!0+

sin xp
x
=? lim

x!0+

sin
p
x

x =?

3) lim
x!�1

p
x2 + 3x+ x =?

4)f(x) çift fonksiyon olsun.
lim
x!0

f(x) = L() lim
x!0+

f(x) = L oldu¼gunu gösteriniz.

5) lim
x!+1

3
p
x3 + x2 � x =?

6) lim
x!0

sin(sin x)
x =?

7)f(x) tek fonksiyon olsun.
lim
x!a

f(x) = L () lim
x!�a

f(x) = �L ve lim
x!a+

f(x) = L ()
lim

x!�a�
f(x) = �L oldu¼gunu gösteriniz.

8) lim
x!5

x2�3x+1
x2�6x+5 =?; limx!+1

x2�3x+1
x2�6x+5 =?

9); lim
x!�1

p
x2+x+1
2x�1 =?

Çözümler

1)f(x) : x
2+x
x�1 x > 0
sin 3x
x x < 0

lim
x!0+

f(x) = lim
x!0+

x2+x
x�1 = 0

lim
x!0�

f(x) = lim
x!0�

sin 3x
x = lim

x!0�
3: sin 3x3x = lim

x!0�
3: lim
3x!0�

sin 3x
3x = lim

x!0�
3: lim
h!0+

sin�h
�h =

3 (3x = �h)
2)a) lim

x!0+

sin xp
x
= lim

p
x

x!0+

sin xp
x
p
x
= lim

p
x

x!0+

sin x
x = lim

p
x

x!0+
lim
x!0+

sin x
x = 0:1 = 1

b) lim
x!0+

sin
p
x

x = lim
x!0+

sin
p
xp

x
p
x
= lim

x!0+

sin
p
xp

x
lim
x!0+

1p
x
= 1:+1 = +1

3)a) lim
x!�1

p
x2 + 3x+x = lim

x!�1
(
p
x2 + 3x+x)(

p
x2+3x�xp
x2+3x�x ) = lim

x!�1
( x

2+3x�x2p
x2+3x�x ) =

lim
x!�1

3xp
x2+3x�x = lim

x!�1
3x

jxj(
q
1+ 3

x2
)�x

= lim
x!�1

3x

�x(
q
1+ 3

x2
)�x

= lim
x!�1

3x

�x(
q
1+ 3

x2
�1)

=

� 3
2

b) lim
x!+1

p
x2 + 3x+x = lim

x!+1
(
p
x2 + 3x+x)(

p
x2+3x�xp
x2+3x�x ) = lim

x!+1
( x

2+3x�x2p
x2+3x�x ) =

lim
x!+1

3xp
x2+3x�x = lim

x!+1
3x

jxj(
q
1+ 3

x2
)�x

= lim
x!+1

3x

x(
q
1+ 3

x2
)�x

= lim
x!+1

3x

x(
q
1+ 3

x2
�1)

=

3
0 = +1
4)f(x) çift fonksiyon olsun.

lim
x!0

f(x) = L() lim
x!0+

f(x) = L

=) : lim
x!0

f(x) = L)Sa¼gdan ve soldan limit vard¬r ve eşittir.) lim
x!0+

f(x) =

L dir.

1



(= : t = �x) �t = x) x! 0� ) t! 0+

f(�x) =f(x) ise lim
x!0�

f(x) = lim
t!0+

f(�t) = lim
t!0+

f(t) = lim
x!0+

f(x) = L

sa¼gdan soldan limit var ve eşit oldu¼gundan lim
x!0

f(x) = L dir.

5) lim
x!+1

3
p
x3 + x2 � x = lim

x!+1
3
p
x3 + x2 � x(

3
p
(x3+x2)2+ 3px3+x2:x+x2

3
p
(x3+x2)2+ 3px3+x2:x+x2

) =

lim
x!+1

x3+x2�x3
3
p
(x3+x2)2+ 3px3+x2:x+x2

= lim
x!+1

x2

3
p
(x3+x2)2+ 3px3+x2:x+x2

= lim
x!+1

x2

jxj 3
q
(1+ 2

x+
1
x2
+jxj 3

p
1+ 1

x :x+x
2
=

= lim
x!+1

x2

x 3
q
(1+ 2

x+
1
x2
+x 3
p
1+ 1

x :x+x
2
= lim

x!+1
x2

x2( 3
q
(1+ 2

x+
1
x2
+ 3
p
1+ 1

x :+1)
= 1

3

6) lim
x!0

sin(sin x)
x = lim

x!0

sin(sin x)
x

sin x
sin x = lim

x!0

sin(sin x)
sin x lim

x!0

sin x
x = lim

sin x!0

sin(sin x)
sin x lim

x!0

sin x
x (sinx =

t; x! 0; sinx! 0 ve x 6= 0; x 2 (��
2 ;

�
2 ) için sinx 6= 0)

=lim
t!0

sin(t)
sin t limx!0

sin x
x = 1

7)f(x) tek fonksiyon olsun.
lim
x!a

f(x) = L () lim
x!�a

f(x) = �L ve lim
x!a+

f(x) = L ()
lim

x!�a�
f(x) = �L oldu¼gunu gösteriniz.

f(x) tek fonksiyon ise f(�x) = �f(x) ( t = �x de¼gi̧sken de¼gi̧sikli¼gini kul-
lanaca¼g¬z..)
a) lim
x!a

f(x) = L olsun. lim
x!�a

f(x) = lim
t!a

f(�t) = �lim
t!a

f(t) = � lim
x!a

f(x) = �L
b) lim
x!a+

f(x) = L olsun. lim
x!�a�

f(x) = lim
�x! a+

t = �x

f(x) = lim
t!a+

f(�t) =

� lim
t!a+

f(t) = � lim
x!a+

f(x) = �L

8) a) lim
x!5

x2�3x+1
x2�6x+5 =?; b) limx!+1

x2�3x+1
x2�6x+5 =?

a) 1.yol:limit teoremi ile lim
x!5+

x2�3x+1
x2�6x+5 = lim

x!5+

x2�3x+1
x�1

1
x�5 =

11
4 :(+1) =

+1(limitteoremi ile
lim
x!5�

x2�3x+1
x2�6x+5 = lim

x!5�

x2�3x+1
x�1

1
x�5 =

11
4 :(�1) = �1

2.yol:sonsuz limit tan¬m¬ndan : x2 � 3x + 1 = 0 ) 3 > 3�
p
5

2 > 0 ve

f(x) = x2�3x+1
x2�6x+5 olmak üzere

x > 0 için f(x) > 0 ve 3 < x < 5için f(x) < 0) lim
x!5

1
f(x) = 0 lim

x!5+

x2�3x+1
x2�6x+5 =

+1 ve lim
x!5�

x2�3x+1
x2�6x+5 = �1

b) lim
x!+1

x2�3x+1
x2�6x+5 = 1

9) lim
x!�1

p
x2+x+1
2x�1 =?

a) lim
x!+1

p
x2+x+1
2x�1 = 1

2 ; lim
x!�1

p
x2+x+1
2x�1 = � 1

2

2


